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摘 要 地球化学元素的异常下限值确定是地球化学中重要的问题之一，目前还没有一个令人满意的具有科学依据的计算

方法。传统的化探异常下限值计算是基于元素的地球化学分布呈正态分布或元素含量在空间上呈连续的变化这一假设为基

础的，而事实上地球化学元素含量的空间分布是极其复杂的，研究表明，地球化学景观可能是一个具有低维吸引子的混沌系

统，元素的地球化学背景值和异常具有各自独立的幂指数关系，由此导致了一种多重分形分布，因而可以利用元素的分形分

布求出其异常下限。利用元素的分形分布求异常下限的几种常用方法均是以求取不同尺度!下，对应的"（!）数。如果用手
工统计方法计算，计算过程简单但繁琐，地理信息系统（567）可以实现图形单元的动态查询和属性统计，这种特性很适合于统
计不同尺度!下对应的"（!），因此，可以将分形方法与地理信息系统加以结合，在567平台上对地学图形和属性信息进行分
析及统计处理，将原来比较繁杂的分形计算操作变得方便简捷，易于实现。本文以武汉中地信息公司开发的89:567地理信
息系统为例，对河北某地#;$万<=元素化探数据进行了处理，具体说明了以89:567为工具，利用分形方法求取元素化探异
常下限的过程，并将计算结果与传统异常下限计算方法所得的结果进行了对比，所得的异常下限值相近或一致，但由于传统

的计算方法不仅要求对原始数据进行预处理，而且在下限值的确定上需要结合本地区的实际地质情况确定，因此人为干扰因

素较大，而利用基于89:567的分形方法计算元素异常下限值不仅操作简单，而且计算时由于不受元素特高值的影响，因而
不用对原始数据进行预处理，人为干扰因素较少。通过对比得知该方法在实践工作中可行。
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地球化学元素含量的异常确定是勘查地球化学

中最重要的工作之一，但迄今为止还没有找到一个

完全令人满意的具有科学依据的方法。长期以来，

人们主要是使用经典的统计学方法，以样品数据呈

正态分布为假设前提，通过计算数据的统计学参数

（如均值、标准离差等）对异常进行筛选和评价。一

般是以平均值（!）与!倍（也有为"#$倍或%倍）的
标准离差（!）之和作为地球化学的异常下限值。该
方法仅适用于地球化学数据呈正态分布的情况，但

实际上对于元素的地球化学分布而言正态分布并不

是唯一的一种分布，人们已经发现许多元素，特别是

微量元素并不遵循正态分布，而是呈明显的正向偏

斜或表现为一种幂型的拖尾分布。其他几种用来筛

选和评价地球化学异常的方法，如移动平均法、趋势

面法、克里格法以及概率格纸法等，除了概率格纸法

仍是基于正态分布这一观点外，其他的几种方法虽

然注意到了元素含量分布的空间信息，但都是以地

球化学含量数据在空间上呈连续变化，且是一个光

滑的连续曲面这一假设为基础建立的。事实上，地

球化学元素含量的空间分布是极其复杂、十分粗糙

而并非处处可微的。正如李长江等（"&&$）研究揭示
的地球化学景观可能是一个具有低维（"’!#&）吸
引子的混沌系统，是分形。

" 分形模型及分维数求取
分形（()*+,-./01，"&2!）是其组成部分以某种

方式与整体相似的形。这一定义反映了自然界中很

广泛的一类物质的一种基本属性：局部与局部、局部

与整体在形态、结构、功能和信息等方面具有（统计

意义上的）自相似性。定量描述这种自相似性的参

数称为“分维数”或简称“分维”，记为"。许多地质
现象具有标度不变的特征，如断层、地震、火山喷发

和矿产等。这些现象的频度和大小之间的分布具有

尺度不变性。分形分布的特点要求大于等于某一尺

度的数目或和数，与物体大小之间存在幂函数关系，

即

#（$）’%$3" $!4
式中，$表示特征尺度；%!4称为比例常数；

"!4称为分维数；#（$）’#（"$）表示尺度大于
等于$的数目或和数。
为了求出其分形模型中分维数"，将观测数据

〔（#（$"），#（$!），⋯，#（$&））和（$"，$!，⋯$&）〕，绘
在双对数坐标纸上，如果其散点大致分布在一条直

线上的话，其分维数" 便可以利用直线的斜率求
出。也就是将观测数据〔#（$"），#（$!），⋯，#
（$&））和（$"，$!，⋯$&）〕，代入#（$）’%$3"式中，
然后两边取对数，得-5#（$）’ 3"-5$6-5%，用最
小二乘法求出斜率" 的估计量，即为分维数；如果
其散点大致分布在两段直线上时，可以采用分段拟

合，有的分界点清楚，有的则不清楚，为了提高分界

点确定的客观性，在两个区间用最小二乘法进行回

归时用最优化方法确定分界点。其基本思想是，找

出合适的分界点$4’，使各区间拟合的直线与原始数
据之间的剩余平方和(’（’’"，!）在两个区间的总

和(’("6(!’!
’4

’’"
［-5#（$’）6""-5$’3-5%"］!6

!
&

’’’46"
［-5#（$’）6"!-5$’3-5%!］!为最小。其中$’4
是分界点；""和"!分别为相应区间的斜率，即分
维数。为了检验回归方程的显著性，应对每个回归

方程都进行相关系数检验及方差分析检验。分界点

的地质意义可以看成元素含量在空间上至少存在两

个层次的分布，即小于分界点$’4对应的值为元素含
量的背景分布，大于分界点$’4对应的值为元素含量
的异常分布，$’4对应的值为元素含量分布的异常下
限。

陈秋明等（"&&7）从分形的观点认识到地球化学
背景值和异常具有各自独立的幂指数关系，由此导

致了一种多重分形分布。在此基础上，陈秋明等

（"&&7）提出了确定地球化学异常的含量8面积分形
方法。地球化学元素含量8面积的分形分布服从如
下方程

%’)*+

其中，%为含量；)为常数；*为大于含量%的
面积；+是与最大奇异指数有关的指数。

! 含量8面积法的(9:;<=实现方法
地理信息系统，即;<=，是一种获取、存储、检

索、操作、分析和显示地球空间数据的计算机系统。

将;<=与分形统计学结合起来，在;<=平台上对地
学图形和数学信息进行分析及统计处理，将会使原

来比较繁杂的分形计算操作过程变得方便简捷，易

于实现。(9:;<=是由武汉中地信息工程有限公
司研制的一种属于矢量型的;<=软件"。下面以
(9:;<=软件为例，说明在;<=系统中用含量8面积
法确定化探异常的实现方法。

在;<=平台中用含量8面积法求取化探元素异
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常的基本过程为将地球化学元素数据网格化，绘制

元素含量等值线图，!（"）为以等值线为"值所围
成的平面面积，显然!（"）是递减函数。这样就得
到数据〔!（"!），!（""），⋯，!（"#））和（"!，""，⋯
"#）〕，将这些数据代入分形模型公式中，应用最小二
乘法求出相应的分维数的估计值和对应的拐点。

具体实现过程如下：

（!）用#$%&’(的)*#分析模块，先将元素含
量数据进行等值线绘制，形成一个区文件。该区文

件的属性字段有+个，分别为’)、面积、周长、起始
值和终止值。

（"）在空间分析子系统装入该区文件，用检索菜
单下的条件检索进行不同"值所围成的平面面积
检索。具体为在起始值字段大于等于操作符后输入

不同的"值。"值为)*#分析中等值线设定对话
框中的起始值加#倍的步长增量值。如起始值设
定为!",，步长增量设定为+,，则"值分别为!",、
!-,、"",⋯到终止值。
确定后将出现大于等于设定"值的所有圈闭

的等值线的图形（图!）。再选择属性分析菜单中的
单属性统计选项，即可进行以等值线"为起始值所
圈闭的全部面积统计。

（.）不断重复（"），选取不同的"值，统计不同"
值所围成的平面面积。

（/）对不同"值及其对应取的面积数据取对
数，用相关软件（如&0$%120、(*$*’(*’3$等）
对数据进行拟合，求取分维数$!和$"，分界点对
应的"即为元素异常下限。

图! 大于确定的"所形成的范围
4567! $89:9;<=>?9@AB<>;C>D8?EF5<FF:G9<>;C>D8G:=D9?689:C98CF:;>89HD:=C>"

. 应用实例
以河北某地的!I+万3D元素化探数据为例，

共有样品!..-个。对原始数据进行特高值预处理
（剔除含量高于.倍标准差的数据）后，用异常下限
公式（%&J’K"!）计算 3D元素异常下限为

/L/7"M。实际工作中可取+,,作为异常下限。用含
量N面积法求取3D元素异常下限值。应用含量N面
积法对3D元素（!J!..-）的统计结果见表!。

应用表!的数据，在=6"—=6!（"）坐标中投点，
用最小二乘法拟合二段直线，得到相应的直线方程

为：

=6!（"）JO!7-MP+P=6"KP7-,!-- !",!""/-,
=6!（"）JO/7L/--=6"K!M7+L.!/ /-,!"""+",
两个区间的剩余平方总和（(J(!K("）为,7L/P，
以上两个方程均通过显著性检验。分界点"),为

/-,。因此得出，3D元素的异常值下限为/-,。与
用异常下限公式（%&J*K"!）计算的3D元素异常
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表! 用含量"面积法求出#$元素数据的!（"）

%&’()! !（"）*+#$,&-&.&(.$(&-),’/

!!! !!! !!!

-0)&1)&2)-0*,

!／!"#$% "（!） !／!"#$% "（!） !／!"#$% "（!） !／!"#$% "（!!! !! !!

）

!! !! !!"&# ’’(%)*+ ’&# ",%’*) ,&# ’,*+ "(&# (*’

!! !! !!"(# ’’(’(*’ ’(# ""’"*# ,(# -+*+ "+(# )*%

!! !! !!&&# ’’&+(*( %&# %-&*" "#&# ),*) ",&# )*"

!! !! !!&(# -+&%’ %(# ),%*( ""&# &(*& &#(# "*%

!! !! !!)&# )",#& (&# &’,*% ")&# "’*# &"&# "*-

!! !! !!)(# "(%"#*% ((# "’+*, "-&# "&*, &&(# #*,

!! !! !!-&# +’#,*" +&# "#%*) "-(# "&*# &-(# #*-
-(# -"#)*% +(# (’*’ "%(# +*) &’&# #*)

下限值基本一致。在实际工作中均可取’##作为

./元素异常下限值。

- 结论
（"）用分形方法确定化探异常比传统的异常计
算方法优势在于不受元素特高值的影响，用传统方

法必须进行特高值处理，而含量$面积分形方法将特
高值形成的面积限定在一个很小范围内（仅影响特

高值周围），不对整体数据产生影响，因此，用含量$
面积的分形方法确定异常下限时不用对原始数据进

行处理，减少了人为因素的干扰。

（&）在进行元素含量圈闭的面积统计时，应在预
计拐点处增加分类面积数，但对元素特高值形成面

积处统计时可以适当减少（见图&下部线段）。

图& 012（3）$01!图

451*& 451/367801"（!）$01!
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